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摘 要 讨论级数 艺
, 一 一 ” 的性质

,

对 二 一 。时给出了一些收敛性的判定结论
,

并指出了以前

的 个错误结论 对
,

月 时给出了它的幂级数展开式
。
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。
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艺
一 ’ ,

在 月 时
,

仅对 月一 收敛
。

其证明是不正确的
。

首先 仁 并非有限
,

而且也不能通过选取
,

满足 们
’“ 月一 ‘’

来避免分母为零
。

事实上
,

利用文献 幻第 章的定理 有以下
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从此公式的证明过程可以看出

,

一
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对月一 ‘一 夕一 ‘ ,

为整数
月 夕一 ‘ ,

月丫
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,

产生右边主项的正是文献 「 中所说的
“

分母为零
”的项

。

上述反转公式将 月 的情形化为 夕
,

的情形
,

反之亦然
。

由此公式可以看出

当
,

即 月 月 时
,
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对任意 并 。收敛
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这正是文献 的结果
。

当 镇 。
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即 毛 一月 时
,
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,

因为可选取无穷多个
,

使
,

为整数
。

这是文献 「 的一个结论
。

当 夕 且 月
,

不是整数时
,
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一衬时级数
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其中 衬一 一夕
,

月一 」
,

是一个很小的数
。

但是其定理 的证明是不正确的
。

首先其引理 中的 与 有关
,

而 是变化的
,

因此 并非常数 另一方面
,

它所引用的三角和

估计 引理 只对 簇留 有效
,

但如果用

⋯
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号
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来限制 的范围
,

又不能体现
,

为无理数的特征
,

因为对有理数 夕, ,

也存在
,

使上式成立
。

对于某些特殊的无理数
,

文献 中定理 是成立的
。

比如 为循环连分数时
,

由于其
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尽管可以利用非平凡的三角和估计来改进 的下界使所给级数收敛
,

但到 目前为止
,
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还不知道当 夕 时

万
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对哪些无理数 夕是发散的
。
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万
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,
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,

则当 。 镇 时级数发散 但由于反转公式 中余项较大
,

我们
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。
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。
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